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Teorema (Teorema de Bolzano)

Seja f uma função contínua em [a, b] tal que f (a) · f (b) < 0. Então,

existe pelo menos um ponto c ∈ (a, b) tal que f (c) = 0.
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Exemplo

Mostre que a equação x3 − 4x − 8 = 0 admite pelo menos uma raíz real.
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Teorema (Teorema do Valor Intermediário)

Seja f uma função contínua em [a, b]. Se γ ∈ R é um número

compreendido entre f (a) e f (b), então existe pelo menos um c ∈ [a, b]
tal que f (c) = γ.
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Teorema (Teorema de Weierstrass)

Se f é contínua em [a, b]; então existem α, β ∈ [a, b] tais que

f (α) ≤ f (x) ≤ f (β),∀x ∈ [a, b].
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OBS:

O Teorema de Weierstrass nos conta que, se f for contínua em [a, b];
então f assumirá em [a, b] um valor máximo e um valor mínimo globais.

Chamamos a atenção para que o fato da hipótese de f ser contínua em

[a, b] é indispensável. Por exemplo, a função f (x) =
1

x
é de�nida e

contínua em (0, 1]; porém não assume valor máximo.
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Teorema (Teorema da Conservação de Sinal)

Suponhamos que lim
x→a

f (x) = L. Então, existe δ > 0 tal que

|x − a| < δ ⇒ f (x) > 0.
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Teorema (Teorema da In�nitesimal)

Sejam f , g funções reais. Se lim
x→a

f (x) = 0 e g(x) é limitada, então

lim
x→a

f (x)g(x) = 0.
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